
XXXIX Âñåðîññèéñêàÿ ìàòåìàòè÷åñêàÿ îëèìïèàäà øêîëüíèêîâ9 êëàññÂòîðîé äåíü9.5. Ïî êðóãó ðàññòàâëåíî 2n äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë, ñóììà êî-òîðûõ ïîëîæèòåëüíà. Äëÿ êàæäîãî èç íèõ ðàññìîòðèì îáåãðóïïû èç n ïîäðÿä ñòîÿùèõ ÷èñåë, â êîòîðûõ ýòî ÷èñëîÿâëÿåòñÿ êðàéíèì. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäåòñÿ ÷èñëî, äëÿ êî-òîðîãî ñóììà ÷èñåë â êàæäîé èç äâóõ òàêèõ ãðóïï ïîëîæè-òåëüíà.9.6. Ïåòÿ è Âàñÿ ïðèäóìàëè äåñÿòü êâàäðàòíûõ òð¼õ÷ëåíîâ. Çà-òåì Âàñÿ ïî î÷åðåäè íàçûâàë ïîñëåäîâàòåëüíûå íàòóðàëü-íûå ÷èñëà (íà÷èíàÿ ñ íåêîòîðîãî), à Ïåòÿ êàæäîå íàçâàí-íîå ÷èñëî ïîäñòàâëÿë â îäèí èç òð¼õ÷ëåíîâ ïî ñâîåìó âû-áîðó è çàïèñûâàë ïîëó÷åííûå çíà÷åíèÿ íà äîñêó ñëåâà íà-ïðàâî. Îêàçàëîñü, ÷òî ÷èñëà, çàïèñàííûå íà äîñêå, îáðàçó-þò àðè�ìåòè÷åñêóþ ïðîãðåññèþ (èìåííî â ýòîì ïîðÿäêå).Êàêîå ìàêñèìàëüíîå êîëè÷åñòâî ÷èñåë Âàñÿ ìîã íàçâàòü?9.7. Íà ñòîðîíàõ îñòðîóãîëüíîãî òðåóãîëüíèêà ABC âíå íåãîïîñòðîåíû êâàäðàòû CAKL è CBMN . Ïðÿìàÿ CN ïåðå-ñåêàåò îòðåçîê AK â òî÷êå X , à ïðÿìàÿ CL ïåðåñåêàåò îò-ðåçîê BM â òî÷êå Y . Òî÷êà P , ëåæàùàÿ âíóòðè òðåóãîëü-íèêà ABC, ÿâëÿåòñÿ òî÷êîé ïåðåñå÷åíèÿ îêðóæíîñòåé, îïè-ñàííûõ îêîëî òðåóãîëüíèêîâ KXN è LYM . Òî÷êà S � ñå-ðåäèíà îòðåçêà AB. Äîêàæèòå, ÷òî ∠ACS = ∠BCP .9.8. Èç êëåò÷àòîãî êâàäðàòà 55 × 55 âûðåçàëè ïî ãðàíèöàìêëåòîê 400 òð¼õêëåòî÷íûõ óãîëêîâ (ïîâ¼ðíóòûõ êàêóãîäíî) è åù¼ 500 êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî êàêèå-òî äâå âû-ðåçàííûå �èãóðû èìåþò îáùèé îòðåçîê ãðàíèöû.


